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摘要 对不同 数的二维不可压槽道湍流 即二维槽道流动的扰动饱和态 进行 了标

度律分析 指出二维槽道湍流中存在明显的标度律及扩展 自相似性 分析了标度指数随着流动

数的变化
,

指出随着 数的增长
,

标度指数的奇异性并没有减小的趋势 由

此推测充分发展的二维槽道湍流的标度指数也是奇异的
,

将所得计算值和佘振苏等人的 标

度律预测值相比较
,

认为佘等人的 标度律公式能很好描述二维湍流
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,
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,
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引 言

湍流现象是 自然界最复杂的物理现象
,

人类对其研究已有上百年的历史
,

虽然 目前已取得

了重大进展
,

但离真正认清湍流的本质还有相当距离 湍流的研究有着巨大的理论和工程应用

意义

湍流的机理 问题
,

一个多世纪以来
,

一直是人们不断探索的问题 年数学大师

提出了著名的湍流理论 以下简称 理论
,

深刻地刻划了湍流的本质 对半个多世

纪以来的湍流基础研究产生了极其深远的影响 理论的精华是预测到 了湍流中标度律的

存在

标度律是指湍流流场中
‘

赓险区内两点间速度差 所谓速度结构函数 的统计矩与两点之间

的距离呈幂次关系 其幂次即为标度指数 标度指数是对多尺度复杂系统临界 自组织状态的定

量刻画
,

直接反映了湍流的基本流动机制
,

成为湍流基本机理 的试金石 理论认为标度指

数对于统计矩阶数是线性的
,

而近年来的实验测量及数值模拟结果表明
,

标度指数与统计矩阶

数之间呈非线性依赖关系 这便是著名的奇异标度律问题 奇异标度律引起了物理学界研究临

界现象专家的极大关注
,

并构成对 理论的挑战 对于奇异标度律
,

不同学者给出了不同的

解释
,

比较成功的是佘振苏等人的层次结构模型 模型 该模型认为湍流是 由不 同尺度
、

不

同振动幅度和不同相干程度的层次结构组成的 队 通过与风洞湍流
、

尾迹湍流
、

射流湍流实验

以及均匀各向同性湍流 和 壳模型的标度指数对比
,

模型均吻合较好
,

在一定程

度上验证了 模型的正确性 应当指出
,

由于受计算条件和实验条件的限制
,

雷诺数不可能

很高
,

湍流场中没有明显的
‘

赓性区
,

这就给标度指数的测量和计算带来了一定的困难 年

意大利学者 等人发现了湍流的扩展 自相似性 即速度差的统计矩之间呈幂次关系
,
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的适用范围比普通的标度律的适用范围更广泛得多
,

这就给标度指数的测量带来了极大的

便利
,

也使精确性大为提高 闺

由于 目前的实验技术及数值计算条件所限
,

关于标度指数的实验及数值计算数据均来 自较

低 数的湍流场 当 数充分高时标度指数是否还具有奇异性还存在争议 例如

我国学者钱俭 陈
,

通过对湍流场速度概率密度分布函数 的理论分析认为 随着

数的增高
,

标度指数的奇异性将减小
,

当 数充分高时 即充分发展湍流 标度指数是

正常的
,

也就是说 理论是正确的 充分发展湍流的标度律是否具有奇异性是湍流机理研究

的一个 重要问题
,

关于该问题的争论在近期还不可能得到解决

是研究可压缩湍流标度律的最有效手段
,

但三维 所需的巨大计算量又给研究带

来很大困难 而二维流动的扰动饱和状态具有许多和三维湍流类似的现象
,

如都存在上抛
一

下扫

等拟序结构以及间歇现象
,

因而也称为二维湍流 二维湍流中包含了真实湍流的某些信息
,

因而对其研究很有意义 匡

应当指出二维湍流与实际的三维湍流是有区别的 在二维湍流中
,

拟涡能 叩饰 为一

守恒量
,

因此二维湍流中的能谱及湍能的级串结构与三维湍流不同
,

关于二维湍流的这些特点

直到近期仍不断有文献进行探索 队‘ 需要指出
,

自然环境中的某些流动 如大气湍流
,

海洋

湍流等 因三个方向尺度相差悬殊
,

也具有某些二维湍流的特点 文献 发现大气湍流能谱

的某些规律 如 一“ 律 可以用二维湍流解释
,

而另 一 些规律 如大气能谱中出现的 一 ” 律

无法用二维湍流解释

本文利用作者在文献 中得到的数值结果
,

对 。 为
,

和 的二维不可

压槽道湍流速度结构函数的各阶统计矩进行 了分析
,

发现
“

二维湍流
”

中存在明显的标度律和

扩展的自相似性 同时发现对于二维湍流
,

随着 数的增高
,

标度指数的奇异性

并未减小
,

由此作者推测当 数充分高时二维湍流的标度指数仍然是奇异的

将计算结果与佘振苏等人的 模型给出的标度指数公式进行比较
,

二者吻合得较为理想
,

在 一定程度上对 模型的正确性进行了验证 此外
,

还分析 了壁面效应对标度指数的影响

二维槽道湍流的标度律分析

对 二维槽道流动的平衡态 所谓二维湍流 进行统 计分析
,

所分析的数据来 自文献 的数

值计算
,

以平均速度及槽道半宽度定义的 数 分另为
,

及
·

达

到流动平衡态时
,

这三种流场槽道中心线上相对应的以 冲 微尺度定义的 数 。、

分别为
,

及 这里 。 业
, 二产 一 。 二 ‘ 为脉动速度均方根

,

入 一 俨 豁
,

为 微尺度

所谓湍流的标度律是指充分发展的湍流场惯性区内具有如下关系 叙‘ ” 扮
,

其中

九 , 。 二 一 。 ,

如 为标度指数 本文取 叙 , 。 留 ,

刃 一 二 二 ,

功
,

为对应同一 , 值的两

点间的流向速度差
。

为沿流向的空间平均后再按时间平均
,

即时间 一 空间平均 流动达到

平衡态后
,

本文平均了跨越 个无量纲时间单位的 个计算步
,

共计 个样本

点 达到了统计的收敛 即各阶矩不随统计时间的增长而变化

图 给出 。 的二维槽道湍流在中心线 佃 处的速度结构函数的统计矩与两

点间距离的关系 从中可以看出
,

在一个相当明显的范围内 而 , ” 与 呈线性关系 即
,
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乡泛

。

书

︿生、书竺﹀卿

图 二维槽道湍流中心线

, 处的标度律

在二维槽道湍流中存在明显的标度律

标度律是有一定的适用范围的
,

对于三维

充分发展的湍流
,

标度率的适用范围是在湍流

惯性区内 年 等人提出了湍流的扩

展 自相似性
,

认为速度结构函数的统计矩

之间呈幂次关系 即 占。 , 占。‘ ‘
,

一般取 的适用范围要比标度律的

适用范围广泛得多 的发现为标度律的实

验测量及通过数值计算带来了很大方便 根据

得到的标度指数 《
,

的 郊 岛 通常取

称为相对标度指数 由于可靠性更高
,

目前的实验及数值计算得到的标度指数基本上

都是相对标度指数

图 给出 。 的二维湍流中心线处 而 , 玛 与 而‘“ 的关系图 从中可以看

出
,

在相当明显的范围内二者呈线性关系 对 比图 与图 中对应的相同阶数的曲线
,

可以看

出图 的线性范围要比图 大得多 图中直线的斜率即为相对标度指数 心
,

命 如 在本

文中该相对标度指数通过最小二乘法计算 由此可以看出
,

在二维湍流中存在扩展 自相似性

图 给出 。 为
, ,

的二维槽道湍流中心线处的相对标度指数随统计阶数

的变化情况 图中的虚线为 理论公式 可 律 从图中可以看出
,

三种不同 流

动的 相对 标度指数均与统计阶数呈非线性关系
,

而且其与 理论有明显差距
,

相对 标

度指数均低于 理论的预测值 也就是说
,

二维槽道湍流中的标度律是奇异的

一 月 一一
一长卜一 几

, ‘一

洲奇洲一

召
、、、

古

问一星间
勺白

一一月月
︵生︸老一︶梦

一 一

占。 ,

。 二 二维槽道湍流中心线 ,

处的扩展自相似性

图 相对 标度指数的变化情况图

虽然 目前的实验和数值结果与 理论相违背
,

但 理论是针对充分发展湍流提出

的
,

由于实验水平和数值计算能力所限
,

目前关于标度指数的实验和数值结果都是针对较低

数流动的
,

与 理论要求的充分发展湍流还有很大差距 到底湍流达到充分发展时

即 数充分高时 其标度指数是否具有奇异性 目前还有争议 文献
,

根据理论分析

结果推断当 数升高时
,

标度指数与 线性标度指数的差距逐渐减小 由此该文推

断 目前实验及数值计算中发现的奇异标度指数是一种
“

有限 数效应
” ,

高 数
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的充分发展湍流的标度律很可能是非奇异的

由图 可以发现
,

对于二维槽道湍流
,

随着 数的增高
,

标度指数与 理论的

预测值的差距并未减小 相反
,

还略有增加 由此可以推断二维湍流中的奇异标度律并非
“

有

限 效应
”

由此推断
,

更高 数的充分发展二维湍流的标度指数也应当是奇异

的

反常标度律反映了湍流结构的复杂性
,

理论无法对其进行解释 为了解释反常标度

律
,

佘振苏等人提出了湍流层次结构模型 模型
,

该模型给出了标度率的公式 命 守

一 俨

根据 公式给出对于二维槽道湍流的相对标度指数公式 郊 心 一

可 ” ,

图 为该公式与数值结果 。 的标度指数 的比较
,

从中可以看出 理

论结果和数值结果吻合较好
,

从而间接验证了 标度率的正确性 图中的虚线为 理论对

应的线性标度律 命 白 对

另外
,

还分析了壁面效应对标度指数的影响
,

图 为 。 流场距壁面不同位置处

的相对标度指数
,

三条曲线所对应的位置分别为 犷 二 ,

犷 及 犷 槽道中心

线 从中可以看出壁面效应对相对标度指数有明显的影响

夕 二

一 尹 二

一
军

一
们勺叙勺召舌

图 本文公算的 相对 标度指数 司

公式的对照 其中 公式为

郊 心 石 一 。滩 尹 “

图 。 。流场不同位置处的标度指数

石 毗
己

如 《 即 一 尹

结 论

通过对不同 数二维槽道湍流的统计分析
,

得出以下结论

在二维槽道湍流中心线附近存在标度律和扩展 自相似性

二维槽道湍流中的标度指数是奇异的

二维槽道湍流标度指数的奇异性并不因 数的升高而减小

值结果和 公式的预测结果吻合很好
,

这也支持了 模型
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